Chapitre 8 Géométrie dans le plan

Question d’ouverture

Vous accostez sur une ile sauvage,
ou le trésor d'un alchimiste féru de
mathématiques est enterré. Sur
cette ile se trouvent un pin P et un
rocher R distants de 12 métres. Un
vieux parchemin en votre possession
comporte I'enigme suivante :
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file de telle sorte quil soit situé & une distance
du rocher deux fois plus grande que la distance
qui le separe du pin P, on obtient une figure
pearticuliére, Son centre de symétric el nommé
Q. En vous plagant en ), déplacez-vous vers
P et arvétez-vous & mi-chemin. Exactement
sur votre gauche, trouves fe coquillage C tel
que OFPC et isocéle en C e votre fortune est
 fuite : sous le point C est enfoui mon trésor.
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Le sol de I'lle est considéré comme un
plan et vous pouvez ramasser autant
de coquillages qu'il vous faudra...
Quelle figure obtenez-vous ?

- Ouest le trésor ?
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Réponse a la question d’ouverture

Pour élucider I'énigme, il faut déterminer I'ensemble des points M
vérifiant : MR = 2MP, et comme il s’agit de longueurs, il est

équivalent de résoudre MR?= 4MP? ou encore :
MR? - 4MP? =0 (MR + 2MP) - (MR — 2MP) =0.

L’astuce est de considérer les points I et ] vérifiant : IR+2[P=0

et ]TQ) - 2]_15 = 0. En utilisant la relation de Chasles, on peut
construire ces deux points comme sur la figure ci-contre :

Ri = RP etP] = P,

Ainsi, on obtient : MR + 2MP = MI + IR + 2MI + 2IP = 3Mi et
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MR — 2MP = Mj + JR — 2M] — 2JP = —Mj et 'équation devient :

3Mi - (—MJ) = 0 & M- Mj = 0.

En conséquence, les points M forment le cercle de diametre [I]]. On note O le milieu de [I]].

Il ne reste plus qu’a construire le triangle OPC isocéle en C tel que (ﬁi, 67) = 0[2r] et 6 € 10; [
comme sur la figure : le trésor se trouve au point C (ne pas oublier de se munir d’une pelle...)



